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1) a) Los puntos A(0,4) y B(4,0) determinan el diámetro de una circunferencia, halla 
su ecuación. 
b) Comprueba que el punto (4,4) está en la circunferencia y halla la ecuación de la 
recta tangente a la circunferencia en este punto.    (2 puntos) 
      
 

2) Calcula el punto simétrico del punto A(1,-1,2) respecto de la recta r:
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3) Calcula el ángulo que determinan la recta r: 4
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por los puntos A(1,0,0), B(0,1,2) y C(-1,2,1).   (1.5 puntos) 
 

 
4) Halla el volumen del tetraedro determinado por los puntos de corte del plano  
2x – y + 4z – 8 = 0 con los ejes coordenados.     (1 punto) 
 
 

5) Dados los vectores )2,,4()1,1,2( mvyu =−=  
a) Halla, si es posible, el valor de m para los vectores anteriores sean paralelos. 
b) Halla, si es posible, el valor de m para los vectores anteriores sean 

perpendiculares.      (1.5 puntos) 
 
 

6) Estudia la posición relativa de los planos: 
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SOLUCIONES 
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b) ( ) ( ) 8882424 22 =→=−+− , por lo tanto el punto está en la circunferencia. 
La recta tangente en (4,4) será perpendicular al radio que pasa por el centro y el punto 
(4,4). La recta que une el Centro (2,2) y el punto (4,4) tiene de pendiente 1 (estos puntos 
están en la bisectriz del primer cuadrante), luego la recta tangente tiene de pendiente –1. 

→=→+−=→+−= 844 nnnxy  y = - x + 8 
 
2) Los pasos a seguir para hallar el punto simétrico de A son: 
a) Ecuación del plano perpendicular a r que pasa por A. 
b) Punto de intersección, M, de la recta y el plano. 
c) El punto M es el punto medio entre A y su simétrico A´ =  (a,b,c) 
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el plano perpendicular a r cumple: )3,1,1(−== rdnπ  , el plano será  
–x + y + 3z + d = 0, como pasa por el punto (1,-1,2);  –1 – 1 + 6 + d = 0, d = - 
4, 043 =−++−≡ zyxπ  
 
b) Sustituyendo r en la ecuación del plano, -2 + t + t + 9t – 4 = 0, t = 6/11, 
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3) La ecuación del plano viene dada por )1,2,2()2,1,1(),0,0,1( −=−= ACyABA  
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4) Los puntos de intersección del plano con los ejes se calculan: 
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El tetraedro está determinado por los vectores 
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5) a) Para que los vectores sean paralelos deben de ser proporcionales: 
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b) Para que los vectores sean perpendiculares el producto escalar debe ser cero. 
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6) Para conocer la posición relativa se estudian los rango de A y A´. 
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Sistema compatible indeterminado. Los tres planos no se cortan. 
 
Hay que hacer el estudio de los planos dos a dos: 
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se cortan en una recta. 
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